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本文作者從紙牌遊戲 Kruskal Count 的發牌過程出發，探討週期數列的收斂路
線數與循環的問題。
給定週期為 n 的正整數週期數列 ⟨an⟩，作者在此數列上定義項的移動函數

g : N → N，滿足 g(i) = i + ai，與數字的移動函數 f : S → S，滿足 f (ai) = ai+ai，
進而討論收斂路線數的問題。當 S = {1, 2, . . . , n} 時，作者觀察到

收斂路線數 = min
n∈N

{|An|} 。

由此觀察出發，作者得到此週期數列之收斂路線數的最小上界為
n + 1

2
。再者，作

者藉由對模 n 之等差週期數列的討論，舉出給定任何收斂路線數 r ≤
⌊

n + 1
2

⌋
的週

期數列的建構方式，亦即證明了「收斂路線數的最小上界」為最佳估計。
作者將日常遊戲轉換成數學問題，是很好的發想；再藉由特殊情況的觀察，猜

測一般情況下可能的結果，並進一步給予證明。整個思路過程很清晰、很有條理，
是一個很完整的小品佳作。
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