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摘要

這個短期課程這個短期課程的主要⺫⽬目的是希望能介紹給同學⼀一些具體可算的例
⼦子, ⽤用以說明代數幾何學理最根本的⼀一些思想. 代數幾何過去被認為是艱困的純
數學領域. 但是在近 20 年來它與其他科學甚⾄至科技的關聯漸漸被開發了出來. 
可以預⾒見的未來, 代數幾何將會是解決許多問題的過程中有⽤用的⼯工具. 因此我們
期望利⽤用這個課程讓更多的同學能建⽴立對代數幾何的興趣.

主要的內容將會包括:

Lecture I. 橢圓函數與三次曲線

這個主題的⺫⽬目標在於建⽴立古典富變函數與代數多項式的關係. 我們希望能解釋
為什麼橢圓周⻑⾧長的積分式是無法被初等函數所表達的.

Lecture II. Riemann—Roch 定理及其應⽤用

我將會對代數曲線的 Riemann—Roch 問題作較深⼊入的探討. 時間許可之下, 我
們將簡介 Riemann—Roch 問題與 Hilbert 多項式在⼀一般維度下的關係.

Lecture III. Blow-Up 技巧與三次曲⾯面的幾何

我們將詳細介紹 blow up 的意義與計算⽅方法, 並⽤用以化解奇異點. 我們利⽤用它來
證明三次多項式所定義的曲⾯面上恰有 27 條直線, 並且將概述這與理論物理上 
quanum correction 的關係. 最後我們⽤用它來化解著名的 ADE 奇異點. 
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Ex 5+. Find a correct non-singular chart at infinity. 
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(Sketch of)
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This is false ->
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Ex 6+. Fix it using an induced metric!










































