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以( ) 表機率空間

(一)
機率測度與隨機變數的基本性質
(1)

只設 只有``有限可加性''(finite additivity) 證明： 為機率測度(即 有 可加

性)，當 有如下的連續性：  P  .

(2)
設 為兩個(實值)隨機變數，定義於Ω上， 為 的Borel可測函

數，證明 亦為隨機變數。

(二)
獨立性與獨立隨機序列
(1)

令 為 的一個獨立子 代數，以 表以  所生成的子 代數

(是以  )。令 ，證明或 或

.(兩者間恰有一成立)

(2)
令 為獨立隨機序列,定義於Ω上，具有分佈函數  證明

之分佈函數為  ( 表convolution)，(提示:只需考

慮 之情況，一般情況利用歸納法)

(三)
弱收斂與獨立隨機序列
(1)

如(二，2)，證明 的特徵函數為 之特徵函數 的相乘.

(2)
令 為 的機率分佈(為 上的Borel測度)，稱 弱收斂於某個 上之Borel機率

測度為μ，若



對所有有界連續函數 都成立，令 為獨立隨機序列，有相同機率

分佈，且 . 利用(1)討論 與 , ，的弱收

斂
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